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Examen de rattrapage 


Exercice 1 

Soient F un ensemble non vide et (F, d F ) un espace métrique. 

1 ) Donner la définition d’une fonction bornée f\E -»• F. 

2) Notons par B(E, F) l’ensemble des fonctions bornées de E dans F. 
Posons d œ (f, g) = sup d F (f(x), g(x)) pour f g e B(E, F). Montrer que 

x e E 

( B(E , F), <Fo) est un espace métrique 

3) Donner une condition nécessaire pour que ( B(E , F), d a0 ') soit complet. 
Justifier votre réponse. 


Exercice 2 

Soient (F, ||. || £ ) et (F, ||. || F ) deux espaces de Banach et soit Tun opérateur 
linéaire continu. Montrer que les propriétés suivantes sont équivalentes: 

1 ) Test injectif et à image fermée. 

2) il existe une constante c > 0, tel que || Tx\\ F > cllxH^., Vx e F. 

Exercice 3 

1) Donner la définition d’un espace de Baire. 

2) Montrer que (X 1.1) est un espace de Baire. 

3) Soit (F, d ) un espace métrique complet et (F„)„ eN une famille dénombrable 
de fermés telle que F = U F„. Montrer que: 

n € N 

0 

3 n g N tel que: F, * 0. 


Bonne chance 



